
α) Ισχύει ότι α̂ = β̂, γ̂ = δ̂ και ε̂ = ζ̂  (1) 

Για τις γωνίες του εξαγώνου ισχύει ότι: 

α̂ + β̂ +  γ̂ + δ̂ + ε̂ + ζ̂ = (6 – 2)  180ο  = 720ο , άρα    2α̂ + 2γ̂ + 2ε̂ = 720ο   

 α̂ + γ̂ + ε̂ = 360ο   (2) 

 

β) i. Είναι α̂ + γ̂ + ε̂ = 360ο , άρα και  α̂ + δ̂ + ζ̂ = 360ο  (3) 

Οι γωνίες ΗΖ̂Ε, ζ̂ και HΕ̂Z, δ̂ είναι εφεξής και παραπληρωματικές. Άρα ΗΖ̂Ε + ζ̂ = 180ο  

και HΕ̂Z + δ̂ =180ο  (4) 

Στο τρίγωνο ΗΖΕ ισχύει ότι: 

Η̂ + HΖ̂E + HΕ̂Z =180ο ,  και λόγω των (3) και (4)  θα είναι  Η̂ +180ο – ζ̂ +180ο – δ̂ = 180ο, 

ή  Η̂ = δ̂ + ζ̂ – 180ο. Οπότε (λόγω της 3)  Η̂ = 360ο – α̂ – 180ο  Η̂ + Α̂ =180ο . Δηλαδή 

οι γωνίες Α̂ και Η̂  είναι παραπληρωματικές. 

ii. Οι γωνίες Η̂ και Α̂ είναι εντός και επί τα αυτά μέρη των ΑΘ, ΗΔ που τέμνονται από 

την ΑΗ και επίσης είναι παραπληρωματικές. Άρα οι ευθείες ΑΘ, ΗΔ είναι παράλληλες. 

Με όμοιο τρόπο βρίσκουμε ότι και οι ευθείες ΑΗ και ΘΔ είναι παράλληλες. 

Το ΑΘΔΗ έχει τις απέναντι πλευρές του παράλληλες οπότε είναι παραλληλόγραμμο. 

 

 


